Задачи к зачету и проверочным работам (семинар 1).

1. [А] №948. Показать, что кривая 
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 гладкая и лежит на сфере с центром в начале координат радиусом 2 и на цилиндрической поверхности 
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2. [А] №949. Доказать, что кривая 
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 лежит на гиперболическом параболоиде и пересекает прямолинейные образующие одного из семейств под прямым углом.

3. Дана кривая 
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. Записать ее уравнения в натуральной параметризации.

4. Записать в натуральной параметризации уравнения кривой 
[image: image8.wmf]cos,sin,
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5. [Б] №1632. Показать, что нормальные плоскости линии 
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 проходят через одну точку.

6. [Б] №1636. Написать уравнения касательной прямой и нормальной плоскости к линии 
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25,10

yzxy

+=+=

 в точке 
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7. [Б] №1639. Найти подэру эллипса относительно фокуса.

8. Найти подэру эллипса относительно его центра.

9. Найти подэру гиперболы относительно ее фокуса.

10. Найти подэру параболы 
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 относительно точки 
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, где 
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 - константа.

11. [А] №943. Пусть 
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 - пересечение цилиндрических поверхностей 
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 и 
[image: image18.wmf]2

1

yx

=-

. Написать параметрическое представление множества 
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, не содержащее радикалов. Будет ли 
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 гладкой кривой? Найти уравнение касательной в точке 
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12. [Б] №1633.Написать уравнение нормальной плоскости в произвольной точке 
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 линии 
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13. Доказать, что все нормальные плоскости к линии 
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 параллельны оси 
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14. Написать уравнения нормальных плоскостей к кривой 
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, проходящих через точку 
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15. [Б] №1649. Доказать, что часть циклоиды 
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 является гладкой линией. Найти длину одной арки циклоиды.

16. [А] №947. Доказать, что кривая 
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 гладкая и лежит на конической поверхности. Определить угол 
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 между этой кривой и образующей конуса в точке 
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 со значением параметра 
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17. [Б]         . Показать, что линия 
[image: image35.wmf]sin2,1cos2,2cos
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 лежит на сфере . Найти уравнение касательной к этой линии в точке с 
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18. [Б] №1646. Найти длину дуги кривой 
[image: image38.wmf],,

xachtyashtzat

=×=×=

. Записать ее уравнения в натуральной параметризации.

19. Доказать, что 
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 есть ветвь гиперболы.

20. [А] №1015. Доказать, что длина отрезка касательной к астроиде 
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 в любой ее точке, заключенный между осями координат, равна 
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21. Найдите параметризацию кривой, являющейся пересечением сферы радиуса 
[image: image43.wmf]R

 и прямого кругового цилиндра диаметра 
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, одна из образующих которого проходит через центр сферы (Кривая Вивиани).

22. [А] №964.  Доказать, что касательные к кривой 
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 образуют постоянный угол 
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 с некоторым ненулевым вектором 
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. Определить 
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